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5.
Consideracoes Finais

Procurei expor ao longo desta pesquisa algumasiragare se investigar
conceitualmente o problema da natureza numeéricasquiam distintas daquela
gue foi inicialmente proposta por Frege, cujo goesimento em seus
Grundlagen inspirou todo o movimento aqui esbocado. Dediqasisim, o
primeiro capitulo ao tratamento critico apresenfaaioBenacerraf em meados da
década de sessenta, para quem uma teoria logleiségosa de estabelecer o que
0S numeros de fato seriam ndo se sustenta argumentante. Este ataque
conceitual, aliado ao sucesso alcangcado pelo trabaatemético do grupo de
Bourbaki nas décadas anteriores, impulsionou fatéeno desenvolvimento das
mais diversas teorias com pressupostos estrutasaksn filosofia da matematica,
e procurei fazer do segundo capitulo a exposicdanaiores detalhes de uma
destas teorias. Selecionei, para tanto, o esttisim@ ante remveiculado por
Stewart Shapiro em sua obra de 1997, na qual seunana aliar a uma
perspectiva estruturalista uma postura filosofiealista. No meio desta obra
enuncia-se um conjunto de pressupostos histéricesteriam possibilitado o
surgimento de todo o debate estabelecido por Shapirobservei que os
pensadores destacados também poderiam ser codsislena relacdo as criticas
desenvolvidas por Benacerraf, de maneira que pEo@presentar semelhantes

relacdes de maneira concisa no terceiro capitulo.

Toda a argumentacdo aqui exposta organiza-se am th uma das
perguntas ontoldgicas em filosofia da matematieapecificamente a pergurda
que 0S numeros poderiam ser€om a situacdo hipotética proposta por
Benacerraf, pude explicitar algumas teses em res@oeste questionamento,
como, por exemplo, o fato de que nédo se poderiatifddar os conceitos de
“namero” e de “conjunto”. Benacerraf generalizaaettse para a nocdo de

“objeto”, concluindo que nado se poderia identifioamimeros com um objeto em
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particular pela mesma razdo que fazia com quené@lesossem identificados com
conjuntos, seja esta razdo a completa ausénciagdmeantos que possibilitem tal
identificacdo. A constatacao desta auséncia tenogigem um dilema oriundo de

duas identificacdes distintas apresentadas emxgeuimento de pensamento, as
quais identificavam os numeros aos conjuntos arpadas axiomatizagbes de
Zermelo e de von Neumann (ressalte-se que nenhwsndds efetuou tal

identificacdo em seus artigos). Como uma identjicaontoldgica apresentaria as
caracteristicas necessarias e suficientes, e exidtms identificacdes possiveis
sem nenhum argumento que habilite um procedimeatadetisdo, Benacerraf
nega qualquer proposta de identificacdo nestesriasnisugerindo, ao final de

seu artigo, algumas saidas para tal imbroglio.

Shapiro, por sua vez, ndo procurara respondeadiggite a esta pergunta
de teor ontoldgico, mas a amplitude da teoria qgeelvolve acaba por oferecer
algumas interessantes indicagbes. Se ele negaxeaiplo, que seja tarefa da
filosofia determinar a pratica matematica, res@aa ela um papel interpretativo,
por intermédio do qual podera oferecer algum auxiio trabalho dos
matematicos. De modo que esta relacdo ndo apendgmréal no avanco das
pesquisas matematicas, como também auxiliaria cant@’ das proprias
pesquisas filosoficas, pois o didlogo entre amBadisciplinas sempre permitiu a
dissolucéo deuzzlese o esclarecimento de constantes enigmas. De omuela
filosofia pode operar junto aos matematicos eng pgnos, trés niveis distintos,
sejam eles os da disciplina matematica em suaidati®, o de um campo
matematico especifico (como a teoria dos conjumiesos fundamentos da
aritmética), e, por fim, o de um resultado espeaifcomo os teoremas de Godel
e de Lowenheim-Skolem). Seja em que nivel for, deweorrer uma aceitacao
pragmatica dos resultados matematicos por partdildsofo, ainda que os
mesmos se contraponham as suas teses filoséfiGgpro nomeia semelhante
postura comaealismo operacionalA este realismo operacional segue-se o seu
realismo filoséfico o qual procura localizar a matematica no barcteerath a
partir de um maior ou menor comprometimento condiasrsas ferramentas
matematicas. Novamente, trés s80 0s niveis nNnos @s&E COMPromisso se

realiza, dois niveis descritivos (em primeira e &mteira pessoa) e um nivel
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normativo, o qual procura oferecer uglos para a pratica matematica, isto &,
procura conceber a maneira como a matemégeariaser feita (sem, com isso,

subscrever alguma determinacao filosofica da mateaa

Em seguida a esta delimitacdo, Shapiro desenvalas sonsideracdes
ontolégicas e epistemoldgicas acerca das estryincisindo uma axiomatizacao
das mesmas. No ambito ontoldgico, efetua-se angasii entre duas perspectivas
distintas acerca dos lugares que ocorreriam em estratura. A primeira 0s

consideraria enquanimbjetos dotados de uma natureza prépria, e a segunda os

consideraria coméugares operacionajsou sejaposi¢cdesa serem ocupadas por
outros objetos cuja caracteristica principal élacé® que estabelece com outras
posicoes da mesma estrutura. Com esta distingda, astnutura, observada da
perspectiva que considera os lugares como objetae perfeitamente servir de
exemplo para si prépria, independentemente de possundo sistemas que a
instanciem. E esta caracteristica o permitird dasta aspect@nte remdas
mesmas, isto é, a independéncia que elas possuiri@ante aos sistemas
exemplificadores. Os numeros, entdo, se cons#tnigomo posicoes, e, N0 caso
dos numeros naturais, posicfes na estrutura dosro@maturais, as quais seriam
instanciadas pelo sistema dos numeros naturaisveia® de modelo para a
aritmética classica. Também € conceituado o aspegistemoldgico das
estruturas, e Shapiro apresenta a abstracéo, racdefilinguistica e a definicdo

implicita como diferentes maneiras de se obteirdeégibilidade.

Dentre os momentos histéricos destacados, sejasnoetiebate ocorrido
entre Poincaré e Russell, e entre Frege e Hilllmm como as figuras de
Dedekind e de Bourbaki, ndo constituiria exagerstat®@ar o pensamento de
Dedekind como o que melhor se coaduna com as dapées de Shapiro e de
Benacerraf em relacdo a pergunta ontologica. Afisdekind ndo apenas
possuia um esboco déogicismg como também possuia uma intuicdo
estruturalista O seu ensaio acerca do sentido e da naturezaidoeros naturais,
por exemplo, caracterizou a nocao idemorfismo a qual serd cara aos mais
diversos desenvolvimentos estruturalistas. Nesteanensaio também pode se
inferir uma reducéo da aritmética a logica (pensadaermos conjuntisticos), na

medida em que esta reducao apresenta-se cComo gesa
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Como a pesquisa foi desenvolvida sob a rubrica rda investigagao,
pode-se destacar neste momento ndo apenas ass@aschbtidas a partir dos
estudos pontuais em cada um dos capitulos, compétanas proximas pistas a
serem seguidas. Por exemplo, junto do questionanmeriblégico de Benacerraf,
bem poderia se incluir o questionamento epistenadgor ele veiculado em seu
artigo posterior, no qual toma as teses de Gddmlocalvo para seus ataques.
Também poderia se efetuar um exame ainda mais mgwdos argumentos
fregeanos contra os quais ele se volta, investmand apenas sua formulagéo
nosGrundlagen mas em toda a obra fregeana (dentro e fora detprogicista).
Em relacdo ao estruturalisnamte remde Shapiro, poder-se-ia compara-lo com
outros “estruturalismos” disponiveis, e os nomesMiehael Resnik, Charles
Chihara, Geoffrey Hellman e Charles Parsons surmgeimorizonte, em funcéo do
debate que estabelecem entre si. Acerca das fipistsicas que poderiam ser
destacadas, a lista € a mais extensa possivel jj&@bapiro sinaliza que bem
poderia se inicia-la com Platdo e Aristoteles. @mes de Poincaré, Russell,
Cantor e Hilbert, no entanto, ndo apenas ndo pdese encontrar ausentes, mas

seriam referéncias necessarias.

A maneira como esta dissertacdo foi organizada éampoderia ser
passivel de mudanca, em funcdo da aparente indapsgadque cada um dos
capitulos possuiria perante os outros. De fatda sabs olhos que, em uma
organizacdo cronolégica, os trés capitulos aquiesgmtados seriam
completamente embaralhados, considerando-se quensmmo Ultimo capitulo a
figura de Richard Dedekind, contemporéaneo e critdas teses de Frege que
motivaram todo este desenvolvimento e pesquisaedoat, € devidamente
destacada. De modo que estas observacdes sobeaagpara as quais podera se
desenvolver semelhante pesquisa permitem uma rava&gse, desta vez, a partir
de uma consideracdo de Shapiro: ao longo da exmpsapnsiderei diversos
argumentos como garantidos, e, a medida que safzéigdo se aproximava,
percebi que os primeiros enunciados nada mais doaque as minhas primeiras

aproximacodes junto a um tema inesgotavel.
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